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(ma)Thématiques de Pré-rentrée

TD1

1 Sommes et produits

Exercice 1. Sans en effectuer le calcul, déterminer si la somme 37_,(4k — 2n + 2)2 est
égale a

1. 47 —n+1)%7?
2. 30 (20 — 41 +2)27
3. Y (4l — 20+ 6)27

4. SN (Al — 20— 2)27
Exercice 2. Calculer les sommes suivantes :

1) S1,2 @) Sk () Sha@h+1) (@) S (-2
©) Sz © 5 () 0 Sty ©) Sy

Exercice 3. Calculer les produits suivants :

WIT(-5). @fie®, oi(-5)

k=1 k=1

Exercice 4. Montrer que [T}, (4k —2) = [T}, (n + k).

2 Démonstration par récurrence

Exercice 5. Montrer par récurrence que pour tout entier naturel n > 2 et pour tous réels
ai,...,0, ON a



Exercice 6. Soit p un entier impair, n un entier naturel quelconque. Montrer par récurrence
que p®") — 1 est divisible par 27+,

Exercice 7. Démontrer que :

LVneN, Y kxkl=(mn+1)—1

k=1
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4. vn e N, Vx , (I+2)" > 1+ nz.

5. Montrer que pour tout n € N*, on a : H(n +k)=2" H(Qk: —1).
k=1 k=1

3

6. Montrerquel—i—%—i—%#—...—l—%nzl z

[\

7. On considere la suite (u,)nen définie par :

up=1,Vn € Nyupi1 =ug+up + ... + Up.
Montrer que, pour tout Vn € N, u,, < 2.
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